
1C�al
ulo Diferen
ial e Integral IIPURO-UFF - 2009.1Turma: A1/RCT00017Professor: Eduardo O
hsGabarito (par
ial?) da primeira provaVers~ao: 2009jun051a) (1.5 pontos):�Area(A) = R �2�4 f(x)dx�Area(B) = R �0�3 g(x)dx � R �2�3 f(x)dx � R 0�2 h(x)dx�Area(C) = R �0�2 h(x)dx + R 20 k(x)dx�Area(D) = R 40 p(x)dx � R 40 k(x)dx1b) (1.0 pontos):f(x) = 1� (x+ 3)2 R f(x)dx = x� 13 (x + 3)3g(x) = 2px+ 4� 1 R g(x)dx = 43 (x+ 4)3=2 � xh(x) = ((x+ 4)=2)2 � 1 R h(x)dx = 112 (x+ 4)3 � xk(x) = ((4� x)=2)2 � 1 R k(x)dx = � 112 (4� x)3 � xp(x) = 2p4� x� 1 R p(x)dx = � 43 (4� x)3=2 � x�Area(B) = 3�Area(D) = 16=32a) (0.5 pontos)R x2 lnx dx = ( 13x3)(ln x)� R ( 13x3) 1x dx= ( 13x3)(ln x)� 13 R x2 dx= ( 13x3)(ln x)� 19x3 dx2b) (1.0 pontos)Eu �z uma 
onta errada quando bolei esta quest~ao... Temos primitivas paraR (senx)xn dx e para R xn lnx dx, mas n~ao para R (senx) lnx dx|quando tenta-mos 
al
ular R (senx) lnx dx por integra�
~ao por partes 
a��mos em R senxx dx, quen~ao tem uma primitiva que possa ser expressa por fun�
~oes elementares... Vejahttp://en.wikipedia.org/wiki/Differential_Galois_theorypara detalhes.Vou dobrar o valor desta quest~ao, e dar at�e 2.0 pontos pra quem tiver feitov�arias boas tentativas in
ompletas.
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23a) (0.5 pontos)R 1(x�2)(x�3)dx = R ax�2 + bx�3 dx= R a(x�3)+b(x�2)(x�2)(x�3) dx= R �(x�3)+(x�2)(x�2)(x�3) dx= R �1x�2 + 1x�3 dx= � ln jx� 2j+ ln jx� 3j3b) (0.5 pontos) R x+1(x�1)2 dx = R a(x�1) + b(x�1)2 dx= R a(x�1)+b(x�1)2 dx= R (x�1)+2(x�1)2 dx= R 1(x�1) + 2(x�1)2 dx= ln jx� 1j � 2x�14a) (0.8 pontos)Se u = x� 10 ent~ao x = u+10 e x2� 20x+1000 = (u+10)2� 20(u+10)+1000 = (u2 + 20u+ 100)� (20u+ 200) + 1000 = u2 + 900.R x=3x=2 xpx2�20x+1000 dx = R u=3�10u=2�10 u+10pu2+900 du4b) (0.2 pontos) R x2+1xp4�x2 dx = R x2+1xp4(1� 14x2) dx= R x2+12xp(1� 14x2) dx4
) (0.5 pontos)Se u = 3x ent~ao x = 13u e dx = 13 du. A��:R x=1=3x=1=9 p1�9x23�x dx = R u=1u=1=3 p1�u23� 13u 13du4d) (1.0 pontos) R t2(p1+t2)5 dt = R t2z5 z2 d�= R t2z3 d�= R t2z�3 d�= R s2
2 
3 d�= R s2
 d�= R s2 ds= 13s32009-1-C2-prova-1-gab June 5, 2009 12:06



34e) (1.0 pontos)R t=bt=a t2(p1+t2)5 dt = R �=ar
tan b�=ar
tana t2z5 z2 d�= R �=ar
tan b�=ar
tana s2
 d�= R s=sen ar
tan bs=sen ar
tan a s2 ds= 13s3��s=sen ar
tan bs=sen ar
tana= 13 (sen ar
tan t)3��t=bt=a5a) (0.4 pontos)Altura: 2f(x0) = 2p1� (x0 � 3)2Largura: �Raio (interno) da 
as
a 
il��ndri
a: x05b) (0.4 pontos)Ai = (xi+1 � xi) � 2f(xi) = 2f(xi)(xi+1 � xi)Vi = �(2(xi+1 � xi)xi) � 2f(xi) = 4�xif(xi)(xi+1 � xi)5
) (0.6 pontos)Aproxima�
~oes por somat�orios:�Area total: Pi=0;:::;n�1Ai =Pi=0;:::;n�1 2f(xi)(xi+1 � xi)Volume total: Pi=0;:::;n�1 Vi =Pi=0;:::;n�1 4�xif(xi)(xi+1 � xi)5d) (0.6 pontos)�Area total:Pi=0;:::;n�1 2f(xi)(xi+1 � xi) � R x=xnx=x0 2f(x) dx= R x=4x=2 4p1� (x � 3)2 dxVolume total:Pi=0;:::;n�1 4�xif(xi)(xi+1 � xi) � R x=xnx=x0 4�xf(x) dx= R x=4x=2 4�p1� (x � 3)2 dx
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