Geometria Analitica

PURO-UFF - 2017.1

P1 - 7/jun/2017 - Eduardo Ochs

Respostas sem justificativas nao serao aceitas.
Proibido usar quaisquer aparelhos eletronicos.

1) (Total: 2.0) Sejam A =(2,0) e B = (3,1).
a) (1.0 pts) Represente graficamente ro = { P € R? | AP AB = 0}.
b) (1.0 pts) Represente graficamente 7o = { P € R? | ﬁ . ﬁ =2}

2) (Total: 1.0) Prove que se @ = ail + b¥U e @ e U sdo nao-nulos entéo
a) (0.5 pts) Prgw + Pryw = o é falso em geral,
b) (0.5 pts) Prgw + Pryw = o é verdadeiro quando @_L 9.

3) (Total: 2.5) Sejar: g+ 4§ =1.

a) (1.0 pts) Encontre um ponto P € { (z,y) € R? | y = 2z } tal que d(P,r) = 1.
b) (1.5 pts) Dé as equagoes de duas retas diferentes, s e s', paralelas a r e tais
que d(r,s) = s(r,s’) = 2.

4) (Total: 2.0) Sejam A = (1,1), B = (3,1), C = (3,2), A’ = (4,1), B’ =
(7,2).

a) (1.0 pts) Encontre um ponto C’ que faga os tridngulos ABC e A’B’'C’ serem
semelhantes.

b) (1.0 pts) Verifique que ABC = A'B'C’ e que BAC = B'A'C".

5) (Total: 2.5) Sejam C o circulo de centro Cyp = (0,2) e raio R = 2, ¢’ o
circulo de centro Cfj = (1,0) e raio R = 1, r a reta que passa por Cy e C); sejam
I e I’ os dois pontos de C N C’, s a reta que passa por I e i’, A o ponto de
intersecao entre r e s.

a) (0.1 pts) Dé as coordenadas de I.

b) (0.3 pts) Dé a equagao de s.

¢) (0.4 pts) Dé as coordenadas de A.

d) (1.0 pts) Represente tudo graficamente e encontre I’ por simetria.

e) (0.7 pts) Encontre I’ pelo método algébrico.
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Mini-gabarito:
(sem o desenvolvimento, sem desenhos, ndo-revisado)

1) ro = {(2,9) € B2 | T —2,9)- Q—O}—{ W) R [y=2-7)

1b) ro ={(2,y) eR? | (x = 2,y) - (1,1) =2} ={(2,y) eR? |y =4 — 2}

2a) Contra-exemplo: se @ = (1,0;, U= (2,0;, a=1,b=1entdo @ = (3,0) mas
Przw + Pryw = (6, 0).

- - i-(aii+bd) » | T-(ai+bd) -
2b) Prgw +Pryéd = = (a;; D g4 2 (agvi' %) 5
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— au-u 7 e
= TaltTTs
= au+ bv
= w

3) Sejam A = (0,3), B = (4,0). Entdor = {(z,y) € R? |y =4— 322} e r passa
por A e B. Além disso:

T = 11% = 1% =3

d((xay)vr) = % ((xvy)v ($74 - %{E ) = %|(4 - %.’E) - y|7
d((0,3 + h),r) = 5d((0,3+h), (0,3)) = £,
d((0,3423),r) =2, (0,3 +22) = (0,5.5),
a(03-28) ) =2, (0.3-23) = (0,05)

3a) Queremos y = 2z e d((z,y),r) = 2|(4— 2z) —y| = 1. As solugdes sio (1,2)
e (21/11,42/11).
3b)s:y=55—3zes :1y=05— 3z

4a) Seja U = zﬁ = (2,0); repare que W = (0, 1; é U rodado 90Q
multiplicado por 1. Podemos fazer a mesma coisa com 4’ e B': ¢’ = A’B’ =

—>
,1), e rodando 1sto e multiplicando por 5 obtemos W' = (—3, 5). ponto
3,1 dando isto 90° Itiplicand 5 ob v 5.2). O
C’' pode ser B’ +w = (6.5,3.5) ou B’ — uf = (7.5,0.5).
— —_— =
4b) cosang(BA, B?) = cosang(B'A", B'C") = 0
cos ang(ﬁ,ﬁ) =cosang(A'B", A'C") = Z

7
5a) I = (0,0)

5b) y =x/2

5¢) A = (0.8,0.4)

5d) I' = (1.6,0.8)
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