Calculo 2 - 2021.1

P1 (primeira prova)

Eduardo Ochs - RCN/PURO/UFF
http://angg.twu.net/2021.1-C2.html
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As regras e dicas sao as mesmas dos mini-testes:
http://angg.twu.net/LATEX/2020-2-C2-MT1 . pdf
http://angg.twu.net/LATEX/2020-2-C2-MT2. pdf

exceto que a prova vai ser disponibilizada as 22:00 do dia
2/setembro/2021 e deve ser entregue até as 10:00 do dia
4 /setembro/2021.
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Aviso

Se vocé comparar as integrais desta prova com as de uma prova
“normal” de Céalculo 2 vocé vai ver que as daqui sao bastante
simples... isso é porque eu vou dar uma importancia ENORME
a detalhes de sintaxe. Por exemplo, compare:

/ese” dr = g(x)

co1ml:

Queremos encontrar uma fungao g(z) que obedega:

/ese” dr = g(x)
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Aviso (2)

Se vocé s6 escrever “ [ €5 dx = g(x)”

a interpretacao default disso pra um

“leitor que nao seja muito seu amigo” —

obs: releia isto aqui:
http://angg.twu.net/LATEX/2021-1-C2-somas-2-4.pdf#page=12
val ser: “para toda funcdo g(z) temos [ " dz = g(x)"...

Entao escreva com muito cuidado as suas respostas!!!

Obs: eu costumo por nas regras das provas que durante
a duragao das provas eu nao respondo perguntas... mas
eu vou abrir uma excegao pras “perguntas sobre sintaxe”.
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Questao 1
Total: 1.0 pts
p

O exercicio 5 do ultimo PDF pedia pra vocés refazerem
voces mesmos uma questao da P1 do semestre passado que
tinha gabarito no final da prova. No gabarito eu pus uma
solucao pra ela que usava as caixinhas de anotacoes...

Traduza este passo da solugao dela pra notagao com chaves:

/(cos (2+Vv)) / (2v/v) dv:/cos(2+w)dw

Links:
http://angg.twu.net/LATEX/2021-1-C2-int-subst.pdf#page=28
http://angg.twu.net/LATEX/2020-2-C2-P1.pdf#page=9
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Questao 2
(Total: 5.0 pts)

Resolva estas duas integrais usando mudancas de variaveis
e teste as suas respostas. Nas mudancas de variaveis use
ou as caixinhas de anotagoes ou as anotacoes sob chaves.

a) (2.5 pts)
/ex5x4 dx

/\/2+senx-cosxda:

b) (2.5 pts)

Dicas:
http://angg.twu.net/LATEX/2021-1-C2-int-subst.pdf#page=6
http://angg.twu.net/LATEX/2021-1-C2-0s-dois-TFCs.pdf#page=16
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Questao 3
(Total: 4.0 pts)

No curso nés vimos como usar a [S2I], que é:
Se F'(u) = f(u) entao:
Flo@) = [ Ho)y(z) ds
[S21] = I
Flu) = /f(u) du
Obs: u = g(x).

para convencer os incrédulos de que certas
mudancas de variaveis sao validas...
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Questao 3 (cont.)
a) (0.5 pts) Use a mudancga de varidvel u = z° para converter

/tan(x5) ot da
em uma integral mais simples.
b) (3.5 pts) Encontre a substituigdo que transforma a [S2I]

numa demonstragao da igualdade que vocé encontrou no item (a).

Dicas pra (b):
http://angg.twu.net/LATEX/2021-1-C2-subst.pdf#page=9
http://angg.twu.net/LATEX/2021-1-C2-int-subst.pdf#page=17
http://angg.twu.net/LATEX/2021-1-C2-int-subst.pdf#page=19
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Gabarito



Questao 1: gabarito

/cos(2+ \/_) (2v) 1dv:/cos(2+w)dw
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Questao 2: gabarito do item a

5 4
e 2t dx 5
J u=x° [ ezt dx
= [e"-Ldu
5 du _ 5.4 x5 4

= lfe“du dx e’ x

5 e 4

1 “u du = bx* dx
= ‘e

57 Ldu = 2* dx
— lex 5

5
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Questao 2: gabarito do item b

[ V2 +senz - cosxdx

f\/lﬂdu u=2+senx
f“? u du — cosx
%u% du = cosz dx
%(2+senx)%

£ <§(2+senx)%)

Wi wWin

L2+ sen )2
-3(2 +senx)? - L (2+senx)

V24senzx - cosx
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Questao 3: gabarito

a) [tan(z®)-z'de = [tan(u)-:du
Se F'(u) = f(u) entao: B
Flo@) = [ 1lote)(e) de Lo
b) I ' () = tanw) -}
RUR PO |

Obs: u = g(x).
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u =z

Z—“:5x4
* 4
du = bx* dx

%du = xtdx

Se F'(u) = tan(u) - + entdo:

F(2®) = /
Il
F(u) =

Obs: u = 2°.

1
tan(u) - — - 52t da

5

tan(u) - édu
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Apéndice
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A primeira parte do gabarito da questao 2 de 2020.2 era isto aqui...
A traducao destas quatro mudancas de variavel pra casos particu-
lares do [S2l] estd no préximo slide.

3cos (2+\/m) u=3zx

J 2\/(3x+4 )da: [dfél?i;z ]
cos (2++vu+4 u=3dx

= f Wdu dr=2%du
cos (2++/v v=1u

= f 2y/v dv [ du:;[)l]

= [cos (2 + w) dw [d o=V ]

= [cosydy TZZEU_;_: =3/

= seny =]

= sen (2 + w)

=sen (2 + /v)

= sen (2 + \/u——i—él)
= sen (2 +V3z + 4)
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Se F'(u) = f(u) entao:
Flo@) = [ fo@)aa) o
I
F(u) = flu) du
Obs: u = g(z).

Se F'(u) =
Fla@) = [ o)) de

f(u) entao:

Flu) = fu)du
Obs: u = g(x).
Se F'(u) = f(u) entéo:
Fla@) = [ flae)g' ) do
I
Flu) = fu)du

Obs: u = g(z).

Se F'(u) = f(u) entdo:
Fla@) = [ o)) ds
]
Plu) = / Fu) du

Obs: u = g(z).
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Se F'(u) = ms(zj—“““ entdo:
cos(2+V3x +4)
F(3z) = -3d.
(32) / 23z +4 *
= Il
Flu) = /coq(2+ Vu+ )
) 2vVu+4 @
Obs: u = 3.
Se F'(v) = %\%ﬁ) entio:
cos(2+Vu+ 1)
F 4) = — - 1da
(ut4) / 2vu+4 "
Il
cos(2+ f)
F(v) =
0 = [
Obs: v =u+4.
Se F'(w) = cos(2 + w) entdo:
e PO = [ ootz Vi) ) o
flw) :=cos2+w)| = Il
g’(zgv)(t.)::ZZ\/@)’l F(w) = cos(2 + w) dw
Obs: w = \/v.
Se F'(y) = cos(y) entdo:
zi=w
wi—y F2+w) = /cns(2+w) - ldw
J(y) = cos(y)| = I )
w)i=24w
R Fo) = [ costo)dy

Obs: y =2+ w.

2021-1-C2-P1 2021sep09 14:33


http://angg.twu.net/2021.1-C2.html

Exercicio (pra quem quiser treinar o ‘:
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=])

Refaca as quatro substitui¢oes do slide anterior:
copie para uma folha de papel o [S2I] e calcule os
resultados de quatro substitui¢oes abaixo. Lembre dos

dois truques pra nao precisar fazer nada de cabega:

http://angg.twu.net/LATEX/2021-1-C2-subst.pdf#page=9
http://angg.twu.net/LATEX/2021-1-C2-subst.pdf#page=28

Tr =
U =u
a) [S20] | f(u) = R
g(x) =3z
g (x):=3
Tr =u
U=
b) [S2l] | f(v) := =20
g(u)

=u+4
g'(u) =1

¢) [s21]

d) [S2]
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f(w) := cos(2 4+ w)
g9(v) =V
L g0) = (2v0)
ui=y
f(y) := cos(y)
glw) =2+w
g (w):=1
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