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Antes de voltar pra superficies vamos rever algumas
coisas sobre planos que as vezes eram vistas em GA...

O material de hoje é uma adaptacao disto aqui:
http://angg.twu.net/LATEX/material-para-GA.pdf#page=45
http://angg.twu.net/LATEX/material-para-GA.pdf#page=46
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Retas parametrizadas em R?
Sejam:

r=1{(2,2,0)+t(0,-1,0) |t e R}
re ={(2,2,1) +t(0,-1,0) |t € R}
r3:{(2,20)+t(011 |[teR}
ry ={(0,2,1) +¢(1,0,0) |t e R}

Ty = {(1,2,1)+t(270,0 |teR}

Quais destas retas se interceptam? Em que pontos? Em que ‘¢’s?
Quais destas retas sdo paralelas? Quais destas retas sao coincidentes?
A terminologia para retas que nao se interceptam e néo sao

paralelas é estranha — “retas reversas”.

As retas acima sao parametrizadas.

O que é uma equacdo de reta em R3?

{(z,y) € R? | 4z + 5y = 6 } é uma reta em R?;
{(z,y,2) € R® | 4z + 5y + 62z = 7} é um plano em R3...
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Exercicio: encontre

trés pontos nio colineares de { (z,y,2) ER3 | 2=10},

trés pontos nio colineares de { (z,y,2) € R? | z = 2}

trés pontos ndo colineares de { (z,y,2) € R? |z =1},

trés pontos nio colineares de { (z,y,2) € R? |y =3},

trés pontos ndo colineares de { (z,y,2) e R* |+ 4+ 2 =1},
e visualize cada um destes planos.

Alguns dos nossos planos preferidos:
={(z,y,2) €ER3| 2=0} (x e y variam, z = 0)
c={(z,y,2) ER3|y=0} (x e 2 variam, y = 0)
{(z,y,2) ER3 |2 =0} (y e z variam, z = 0)
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Uma notagao para planos

Notagdo (temporaria):

[equacdo] = { (z,y,2) € R? | equacdo }

Obs: Ty = [2=0], Tz, = [y =0], Ty = [z = 0].

Exercicio: visualize:

7T1=[30=1L WS:[:‘/:‘%’L

7T2—[y:1], 7T9:[y:2$},

T3 = [z =1], T = [z =z,

7T4*[Z: ]a W11:[Z:$+1],
[z =2]

Quais deles planos sao paralelos?
Quais deles planos se cortam? Onde?

Escolha dois planos destes que se cortam.
Vocé consegue dizer dois pontos da intersecao deles?
Vocé consegue parametrizar a reta que é a intersecao deles?

Faga isto para varios pares de planos que se cortam.
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Planos parametrizados
D4 pra parametrizar planos em R3...

Sejam

76 = {(2,2,0) + a(1,0,0) + b(0,1,0) | a,b € R},
(a,b)):6

m7r={(3,2,1) +a(1,0,0) + b(0,1,0) |a,beR}.
(a’b)27

Calcule e visualize:

(07 0)267 (17 0)26’ (0’ 1)267
(O’ 0)277 (17 0)27’ (0’ 1)277
e resolva:

(a,b)x, = (0,3,0),
(a, b)27 = (27 4, 1)»
(a,b)s, = (2,4,0).

1
(1,
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Nossos trés modos preferidos de descrever planos em R? (por equacdes) sdo:
[z =ax 4+ by + ] (“z em fungdo de x e y”),
[y = ax + bz + ¢] (“y em fungdo de = e 27),
[z = ay + bz + ] (“x em fungdo de y e 2”).
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