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Re(z) + Im(2)i
Re(z) — Im(2)i
a—bi

Re(2)? + Im(2)?

NeE

cosf +isenf
c+is

‘Z‘ eiavg(z)

1+ 1i| earst+)
VIZE it
V2eit

(a+ bi)(c+ di)

(angulo)

(parte real)

(parte imaginaria)

(isto sempre vale)

(conjugado: defini¢ao facil) (aei)(be™®)
(conjugado: definigdo dificil)

(m6dulo/norma: defini¢ao facil)

(médulo/norma: defini¢do dificil)

(4 lembre)
(4 lembre)

(podemos tratar o ° como uma constante)

(vamos entender isto aos poucos)
(abreviagdo pra igualdade acima)

(vamos entender isto aos poucos)
(+ exemplo)
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a(c + di) + bi(c + di)
ac + adi + bic + bidi

ac + adi + bei + bd (i)
ac + adi + bei + bd(—1)
ac + adi + bei — bd

ac — bd + adi + bei

(ac — bd) + (ad + be)i
(ab) (et e
(ab)(e
(ab)( i a+d))
(ab)(e

eilat9)
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“Partes de cima”

Férmulas e definigoes: Um exemplo do método:
e = cosf+isenf E c+is (cosf)? = cos 0)*
e*® = cos k@ + isen kO e* = coskf +isenkf = (3)%(ccos0)?
e = cos—0+isen—0 E~' = cos—0+isen—0 3 s
= cosf +i(—senf) = c+i(—s) (ccos0)? = (€+E ) - -
= cosf —i(senf) = c—i(s) = E3+ 3E7t3E +E -
e+ e = cosf+isend E+E™' = c+is = (B°+E7)+ (3B +367)
+ cosf —isenf + c—is = ccos3f +3ccosd
= 2cosf = 2 (cos0)® = (1)*(ccos0)?
S0 _ =il _ ; _ g o=
e e = Cl?s 96+ isen 9@ E-E' = _ (g) (ccos 30 + 3 ccos )
- (QLOS 0’ isenf) - = %(% ccos 30 + 33 ccos )
= 2isen = =
il 4 it E4 B = (cos30 + 3cos 9)
w0 2 = cosf 2 - Pra mim a parte do meio ¢é a parte legal
e —¢ — send E- E — 5 das contas, e as partes de cima e de baixo
2i 2i sio as partes chatas (por causa das fracdes).
ik k —k
ekl 4 g=ik0 — coskd Ef+E = coskd Compare com o gabarito da questao 3 daqui:
2 e g g 2yT12 (Gabarito da P1 de 2019.2)
i = s k60 g = sen ko
i i
ccosf) = e’ e ccosf) = E+E!
csenf) = el —e7i0 csenf) = E—E! Exercicio
0 = ¢ o~ 0 = E* —k . P . .
ccoskl = ¢*0 gm0 ceoskf = Ek +E N Use a técnica acima pra integrar:
csenkl) = e — k0 csenkf = EF—E” a) [(cos)?do
. . b) [(sen6)?do
O seno e o cosseno “sao” fragoes. ¢) [(senf)(cos6) df
O [cken é a “parte de cima” do seno. d) [(sen 20 (cos 30) do

O [Cleos ¢ a “parte de cima” do cosseno.
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(%i1) p @ 4*¥x72 + B¥x"1 + 6xx70 + Txx"-1 + 8xx"-2; (%19) exponentialize(f);
Cho1) s (%09) .
, 104 i)’
122 £ 50+~ + — +6 (" +e)
- 3

(412) q : 4XE"2 + SYE7L + G4E70 + THE™-1; (4110) expand (exponentialize(£));
(%ho2) . ; (%010) - ) .
4E*+5E+ = +6 S0 36’ get
E st tg
E;;Z; lpdot(p, x); *i11) demoivre (expand (exponentialize(£)));
. - (%o11)
(456 . 78) isin (36) + cos(30) | cos(36) —isin(30) 3 (isin@+cosh) 3 (cosd—isind)
g + g " s " s
(%i4) 1pdot(q, E);
(o) (%112) expand(demoivre (expand(exponentialize(£))));
456 . 7 (%o12)
(s N ws(30) | 3ot
(%i8) £ : cos(th)"3; 4
(%05) , (%113) subst (th_E, expand (exponentialize(£)));
(cos )’ (%013)
B 35 3 1
(%i6) g : ccos(th)"3; TR TSE s
(o) § (cont)? (%i14) subst (th_E, expand (exponentialize(g))) ;
cos0) (o14) R
(41i7) 1lpe(f); E‘+3E+‘Efﬁ
hoT)
03(30) | 3 cosd (4i15)
— 1PE()
138) 1pe(e); (ot Cozo . 3oy
(%08) H H B H
2 cos (30) + 6 cos0 16) 1pE@);
Y (%o16)
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(hil7)
(%holT7)

(%i18)
(%018)

(%i19)
(ho19)

(%i20)
(%020)

(%i21)
(%o21)

(hi22)

(%h022)

(%i23)
(%023)

1pE(  ccos(th)"3);
(rtos3o . 301

1pE( ccos(th));

(1o . 1

1pE(3*ccos(th));
(30 . 3
1pE(ccos(3xth));
(rooo . 001
1pE(ccos (3xth)+3*ccos(th));

(1to3o . 301

1pE( ccos(th)  );
(rto . 1
1pE( ccos(th)72 );

(toz2 . 01
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ccos(th)"3 );
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csin(th)™2  );
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